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Intuitivement, pour avoir un modele booléen,
on ”jette” une infinité de points aléatoirement

dans R? et on met autour de chaque point

1

une boule de rayon ;.

On souhaite répondre aux deux objectifs
sulvants :

Dans le modele booléen, il s’agit d’étudier la
composante connexe typique de la réunion de
boules. Par la technique de Palm, ceci revient
a étudier la composante connexe contenant
'origine lorsque celle-ci est ajoutée au pp(p),
que 1’on note C.

= (O1) estimer la probabilité qu’il y ait k
points connectés a 0 pour un pp(p),

= (O2) comprendre la géométrie sous-
jacente, c’est-a-dire conditionnellement
a la réalisation de cet événement,
déterminer l'agencement privilégié des
points de C.

On s’intéresse a des événements dont la
probabilité est faible.

Ce modele a été introduit par E. N. Gilbert en
1961 dans [G61] pour approcher de maniere
simplifiée la couverture dans une zone
géographique d’un réseau de transmission
radio. Plus précisément, on lance les points
selon un processus de Poisson homogene
d’intensité p, noté pp(p). En particulier le
nombre de points moyen par unité de volume
sera égal a p.
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(' := I’ensemble des points rouges et le point
noir (1’origine).
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Cadre euclidien : p — 400, kK — 400, ’; — 0

Dans [A93], K. Alexander répond aux objectifs (O1) et (O2) a grande intensité dans I’espace euclidien de dimension d. o
(O1) P,(|C| = k+1) = o= (P[B(0,1)[a+(d—1)kIn(} )+(d—1)k In(e[B(0,1)|a)+o(k)) X

d

B(0,1)|q = F(gil) .

ou

(02) Cond. a |C| = k + 1, la forme limite en probabilité pour la distance de
Hausdorff est la boule B(0, 5% ) ou Br ~ IIB(Oll)Id ﬁ.
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Changement de régime 7 Changement de géomeétrie 7

Cadre euclidien : p — 0, k — 400, kp — 0 Cadre hyperbolique : p — 400, £k — 400, © — 0

Pour (X;)i=1 .. 1 ~U(B(0,k)) L On se place dans le disque de Poincaré en dimension 2, (ID,dp) ou
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(O2) Exemple de simulation de I’événement =

1 1 .
{Uf_o B( X, 5) Connexe} pour k = 50000 : =

Observation : si on obtient une composante ..
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. , - Conjectures (travail en cours) :
connexe de k£ + 1 points, tous les points sont ..

—(esptkIn(2)+kIn(ca)+ o(k))

dans B(0, B, (1)) sl O R(C] =k+1) =
(0O2) Cond. & |C| =k + 1, forme privilégiée serait Bp (0, A« )
Conjectures (travail en cours) : \ k "
ou >\ﬁ ~ C1— .
«P(Vi€e[l,k] X; €B(0,R.(k)) | UF_,B(X;, %) connexe) — 1 ? p

(UisoB(X5, 21) connexe | V ¢ € [1, k] < B0, Rc(k)) ) — Idée de preuve : adapter les

ou R.(k) = C(lnlfk))d, ; <c<2. outils de [A93] au cadre hyper-
bolique.  Concernant la mino-
ration, [‘évenement illustré sur
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Idée de preuve : wutiliser la formule de Mecke pour entamer | e R . NN
objectif (O1), puis tirer profit de |C14], |P24] et |P0O3| pour prou- Za/ ﬁguvfe suivante implique la RN
ver les conjectures pour (0O2). réalisation de {|C| = k+1} pour -

tout 0 < A < 1.
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